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1 Determinanty a inverzni matice

Definice 1 Necht A = (ai;) je matice typu (n,n), n > 2. Subdeterminantem A;; matice A
prislusnym pozici (i,7) nazgvame determinant matice, kterd vznikne z A vypusténim i-tého
radku a j-tého sloupce. Dopliikem D;; nazgyvdme &islo D;; = (—1)"17 A;;.

Véta 1 Necht A = (a;j) je matice typu (n,n), n > 2. Pak pro kazdé i € {1,...,n} plati
det A = anDi1 + aiDig + -+ + ainDin
Navic pro kazdé j € {1,...,n}, j # i, mdame
a;1Dj1 + aipDjo + -+ 4+ ainDjn = 0.

Piiklad
o 0 4 0 2 -1 -
=4-Dyg=4-(-1)*2.13 0 0/=-4-3-Dy =
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=12 (=1)*"t. ‘_il% _;‘ =12-(-2—-6)=—-96

Véta 2 Necht A je matice typu (n,n). Pak A je reguldrni p.t.k. det A # 0.
DUKAz: Pfedpoklddejme, Ze det A = 0 a A je regularni (tj. A~! existuje). Pak
l=detE=det(A-A™')=detA-det A1 =0-det A1 =0,
COZ je Spor.
Predpokladejme, ze det A # 0. Pak ukazeme, ze
1
~1 T
_ D
det A (D)™
kde (D;;)T je transponovana matice viech dopliikt matice A. Ozna¢me B = (D;;)T a vypoé-
teme A - B = C = (¢;;). Pak

det A proi=7j,
0 proi #j.
Takze C = (det A) - E. Podobné se ukaze, ze B- A = (det A) - E. O

cij = aitDj1 + aipDja + -+ - + ainDjn = {



Piiklad Necht A = <‘c‘
ad — be # 0, potom

T
1 1 d —c 1 d —b
Alt= —— (D) = = .
ad—bc( 2 ad — bc (—b a> ad — bc <—c a)

Z) je obecna matice typu (2,2). Pak det A = ad — bc. Pokud




